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ISMERETELMELET (episztemolégia)

Tizenegyedik téma, masodik lecke (11.2) — a feladatok megoldasai

1.) Hétf6 reggel a hohér megy a haldlraitélthez, és a kdvetkez6t mondja neki:

,Matol kezdve a hét minden napjan reggel bejovok (amig életben vagy), és feldobok egy
normal dobdkockat. Ha 6-ost dobok, azonnal végzek veled. Ha barmi mast, akkor aznapra
megmenekiltél. Amennyiben egész héten nem dobok 6-ot, szabad vagy.”

Kérdés: Van-e kiilonbség annak a valdszin(iségében, hogy a kivégzés a hét valamelyik konkrét
napjan torténik meg, és nem egy masikon? Es ha igen, melyik napon a legvaldsziniibb a
kivégzés, és melyiken a legkevésbé valdszin(? Indokolja a valaszat!

Megjegyzés: a kérdés megvdlaszolhaté szdmoldssal, de anélkil is. Az elv a Iényeg.

Az elvi megoldas a kovetkez6: ahhoz, hogy a kivégzés hétfén torténjék meg, egy bizonyos
eseménynek kell bekovetkeznie, éspedig annak, hogy a hohér hétfén 6-ost dobjon. Ennek
van egy meghatdrozott valdszinlisége. Ahhoz, hogy a kivégzés kedden torténjék meg, két
kilonallé eseménynek kell bekdvetkeznie. Egyrészt a hdhér hétfén nem dobott 6-ost, hiszen
ha 6-ost dobott volna, a keddi dobasra nem is keril sor. Masrészt a héhér kedden 6-ost dob.
Mindkét kilondlld eseménynek megvan a sajat valdszinlsége, ezért a keddi kivégzés
valdszinlsége ezek osszetételébdl alakul ki. Két fliggetlen esemény egylittes valdszinlisége
mindig kisebb, mint az dsszetétel tagjaiként megjelené egyedi események kilon-kilén vett
valdszinlisége. Ezért a keddi kivégzés valdszinlisége kisebb, mint a hétf6ié. Ugyanez a
gondolatmenet folytatédik a szerdai,
csutortoki (stb.) esetekre is. A szerdai

kivégzéshez mar hiarom esemény

sziikséges: hogy a héhér ne dobjon 6-ost
hétfén, ne dobjon 6-ost kedden, viszont
6-ost dobjon szerdan. Es igy tovabb.
Osszességében ahogy el6rehaladunk a
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hét napjain, a kivégzés valdszinlisége egyre csokken.

SzamszerUsitve: hétfén annak a valdszinlsége, hogy a hdhér 6-ost dob o annak a
valdszinlsége, hogy nem dob 6-ost i. Kedden annak a valdszinlisége, hogy 6-ost dob, megint
csak o amihez hozza kell vennlink a 6-os hétfSi elkeriilésének valdszinliségét, azaz az g-ot. A

c e g , O I . . . 5 1 5 .
keddi kivégzés valdszinliségét a két szam szorzata adja meg: - X == 0,1388. Ez a szam

, , . . ipms 1 & Yy wm . 5.5
l[athatdan kisebb, mint a hétf6i - azaz -, azaz 0.1666. A szerdai kivégzés valdszinlisége - X -
=

G,

X é = azaz 0,1157. Es igy tovabb.

2.) A kovetkez6 egy igaz allitas:

e Az M5 autdpdlydn a 100-as kilométertdbla a 0 kilométerk6étél 100 kilométerre
taldlhato.
Elemezze ezt az allitast az analitikus — szintetikus, a priori — a posteriori és a sziikségszer( —
esetleges kategdriaparok szerint!

a.) Hogyan értjik azt a kifejezést, hogy ,100-as kilométertdbla”? Valahogy igy: ,az a
tabla, amely egy konvencionalisan kijel6lt kezdéponttél mért 100 kilométeres
tdvolsagot jelzi”. Es minek a neve a ,0 kilométerké”? Annak a targynak, amely a
konvencié szerint kezd6pontnak szamit az utakon mérhet6 tavolsagoknal. Ezért az
adott allitas pusztan a benne szerepld kifejezések jelentése alapjan igaz, vagyis
analitikus.

b.) Mivel az allitds szemantikai értelemben analitikus, annak eldontéséhez, hogy igaz-e,
nincs szilkség a kifejezések megértésén fellli tapasztalatra vagy megfigyelésre. Mas
széval, az allitas igazsaga a priori belathatd.

c.) Lehet-e hamis az adott allitas? Ha nem, akkor szlikségszerlien igaz. Viszont a
»,Szikségszer(l”” modalitdssal megtoldott 4dllitds a jelen esetben kétféleképpen
érthetd:

e Sziikségszerli, hogy az M5
autopdlyan a 100-as
kilométertabla a O kilométerkdtdl
100 kilométerre taldlhata.

e Az M5 autépdlydn a 100-as
kilométertabla sziikségszerlien a
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0 kilométerkst6l 100 kilométerre
taldlhaté.
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Az elsG véltozat de dicto sziikségszer(iséget mond ki, vagyis az allitds egészérdl szogezi le,
hogy mindenképpen igaz. Ebben az értelemben az allitas valdban sziikségszer(i igazsagot
fejez ki, pusztan a benne szerepl§ szavak jelentése miatt.

A masodik valtozat de re sziikségszerliséget mond ki, vagyis egy konkrét targyrol,
nevezetesen a 100-as kilométertdblardl allitja, hogy nem lehet mds tavolsagra a 0
kilométerk6tdl, mint éppen 100 kilométer. Ez torténetesen lehetne masként is (ugyanezt
a fizikai targyat pakolhattdk volna mdshova is). Tehdat az allitas de re értelemben
esetleges igazsag.

(A c.) pontot illetéen: a preferdlt megoldas az lett volna, ha mindkét lehetdséget
megemliti a valaszolé. De elfogadtam barmelyik verziéot dnmagdban is, feltéve, ha
megfelel6 gondolatmenet tamasztotta ala.)

3.) Hans-Jorg egy osztrak autéuton hajt, hatéves kisfiaval a hatsé tlésen. Utkdzben Hans-
Jorg, pedagdgiai megfontolasokbdl, hangosan megnevezi a kocsibdl lathatd targyakat, és
rajuk mutat. Ha tehat példaul egy templom mellett mennek el, akkor azt mondja, , ez egy
templom”, és ramutat a templomra. Egyszer csak szélmalmokat 1at az autébdl, ramutat az
egyikre, és igy szdl: ,Ez egy szélmalom”. Hans-Jorg nem tudja, de el6z6 nap ezen a kdrnyéken
filmforgatas zajlott, és szamos szélmalomdiszletet épitettek fel, amelyek az Utrdl pontosan
ugy néznek ki, mintha valédi szélmalmok volndnak, dm valdjaban lapos gipszkarton
homlokzatok, papirmasé szélkerékkel. Torténetesen az, amelyikre Hans-Jorg rdmutat, igazi
szélmalom, amely azonban Hans-J6rg néz6pontjabdl tokéletesen megkililonbdztethetetlen az
alszélmalmoktol.

Ugyanekkor valamivel északabbra Daan egy holland autéuton hajt, szintén a fidval a
kocsiban, és ugyanazt csindlja, mint Hans-Jorg. Az 6 utjuk is szélmalmok mellett vezet, Daan
ramutat az egyikre, és kimondja: , Ez egy szélmalom”. Igaza van, és azon a vidéken nem is
volt filmforgatas, vagyis az 6sszes szélmalomnak kinézé targy valddi szélmalom.

Igaz-e mindkét alabbi allitas?

e Hans-Jorg tudja, hogy az a targy, amelyre ramutat, egy szélmalom.
e Daan tudja, hogy az a targy,

amelyre rdmutat, egy szélmalom.

Akar 13t kulonbséget az allitdsok
igazsagértékében, akar nem, flizzon rovid
magyarazatot a valaszahoz!
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Hans-Jorg és Daan ugyanabban a pszicholdgiai dllapotban van: mindketten szélmalmoknak
latszo targyakat latnak, amelyeket szélmalmokként azonositanak, és hiszik azt, hogy az a
dolog, amelyre ramutatnak, szintén szélmalom. Faktudlisan is leirhaté a helyzetik
azonosként: mindketten igazi szélmalomra mutatnak, igazi szélmalmot neveznek
szélmalomnak. A tudds hitfeltétele és igazsagfeltétele tehat teljesiil mindkét esetben. A
kérdés most mar csakis az lehet, hogy az igazolds tekintetében is megegyezik-e a pozicidjuk.

Harom lehetséges valaszt mutatok be. Az els6é a preferdlt valasz, de a madsik kettd is
elfogadhato, ha megfelel6 indoklast kap.

3.1 Mindkét illet6 abbdl az igazolt vélekedésbdl indul ki, hogy az 6sszes szamara lathatd és
szélmalomnak kinéz6 dolog valéban szélmalom. Ez egy igazolt vélekedés, hiszen az esetek
tulnyomd tobbségében az, ami szélmalomnak néz ki, az szélmalom, és az észlelés
segitségével megbizhatéan megallapithatd, hogy mi néz ki szélmalomnak. Csakhogy mig
Daan esetében ez az igazolt vélekedés egyszersmind igaz is, Hans-Jorg esetében nem az: az 6
altal 1atott, szélmalomnak kinéz§ targyak kozott vannak nem valddi szélmalmok. Abbdl, hogy
az 0Osszes szélmalomnak kinéz6 targy szélmalom, kovetkezik az, hogy a (szélmalomnak
kinézd) targy, amelyre az illeté ramutat, szintén szélmalom. Mivel Daan rendelkezik egy igaz
igazolt vélekedéssel, az ebbdl logikusan kovetkez6 vélekedése maga is igazolt lesz, és mivel
rdadasul igaz is, Daan tudja, hogy szélmalomra mutat ra. Hans-Jorg ellenben egy igazolt, de
nem igaz vélekedésbdl kovetkeztet, igy konkluzidja csupdn véletleniil lesz igaz. Vagyis noha
Hans-Jorg hiszi, hogy egy szélmalomra mutat, tényleg szélmalomra mutat és hite egy kordbbi
igazolt hiten alapul, ezért ©nmagdban igazoltnak tekinthet§, mégsem tudja, hogy
szélmalomra mutat, mert igazolt hitének igazsaga a véletlenen mulik. Hans-Jorg Gettier-
helyzetben van, amely rdvilagit, hogy az igaz igazolt hit megléte nem feltétlenil elégséges a
tudas meglétéhez.

3.2 Nincs kilénbség a két szerepld episztemikus statuszaban: mindketten tudjak, hogy amire
ramutatnak, az egy szélmalom. Azért rendelkeznek mindketten tuddssal, mert mindketten
aktudlis észlelési tapasztalatukra és (a szélmalmok felismerhets jegyeire vonatkozd)
hattértudasukra alapoznak, és habar egyes, nagyon specialis koriilmények kozott ezek az
alapok vezethetnek téves itéletekhez, altaldban nem ez a helyzet. Mas szdval, az aktualis
észlelés és a hattértudds egylittese

megbizhato forrdsa az igazoldsnak, még

ha nem tévedhetetlen is.

Ez egy elfogadhatd megkozelités, azzal a
megszoritassal, hogy alkalmazdja
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reflektal arra, hogy ezzel az igazolas egy megengedd verzidjat mikodteti.

3.3 Nincs kilonbség a két szerepl6 episztemikus statuszaban: egyikiik sem tudja, hogy amire
rdmutat, az egy szélmalom. Azért nem rendelkezik tuddssal egyikik sem, mert mindketten
tul erésen épitenek aktualis észlelési tapasztalatukra és (a szélmalmok felismerhetd jegyeire
vonatkozd) hattértudasukra, dm ezek a forrdsok megbizhatatlanok — lasd: szkeptikus
forgatokonyvek. Mindig fenndll a lehet6sége annak, hogy ezeknek a forrasoknak a
kizdrdlagos hasznalata téves itéletekhez vezet, még ha altaldban nem ez is a helyzet.

Ez egy elfogadhatd megkozelités, azzal a megszoritassal, hogy alkalmazéja reflektdl arra,
hogy ezzel az igazolds egy nagyon szigoru verzidjat mlkodteti.

4.) A kasziné reggel hatkor zar. Hajnali 6t drakor Zed, a szerencsejatékos, aki nyitas 6ta az
egyik rulettasztal mellett tartdzkodik, ezt a megallapitast teszi: ,Nyitastél fél otig pontosan
egyenl6 szdmban 3allt meg a golyd a piros és a fekete mez6ben. Fél 6ttél otig azonban egy
durva fekete sorozat zajlott: 26-szor egymas utan a fekete jott ki. A kaszind még egy 6ran at
tart nyitva. Ezalatt korilbelll 50 porgetésre van id6. Annak a valdszinlsége, hogy egy adott
porgetésben a golyé a feketén alljon meg, megkozelitéen 0,5 (azért csak megkdzelitGen,

mert annak is van egy csekély, 27€s valdszinlisége, hogy a zold 0 jon ki). Mivel most 26-szor a

fekete volt a nyerd, és a feketéknek és a pirosoknak ki kell atlagolddniuk fele-fele
kimenetelre a valdszinliség torvényei szerint, mostantél fogva mindvégig a pirosra fogadok,
és minden egyes porgetésnél megnégyszerezem a tétet. igy biztosan nyerek, és nem is
keveset.”

Célravezet6-e Zed okoskoddsa, azaz valdban nyeré stratégiat dolgozott-e ki? Ha igen, miért
igen, ha nem, miért nem?

Zed okoskodasa nem biztosit szamara nyer6 stratégiat. Az egyes porgetések fliggetlenek
egymastdl, vagyis mindegyik esetében megkozelitéleg 0,5 a valdszinlisége annak, hogy a
goly6 a piroson all meg, és ugyanennyi annak, hogy a feketén — tekintet nélkil arra, hogy

milyen volt az el6z6 porgetések
eredménye. Az igaz, hogy a 0,5-0s

valdszinlséget lehet ugy értelmezni,

hogy a fekete és a piros porgetések egy
meghatdrozatlanul hosszu tdvon fele-fele
aranyban fognak kiatlagolddni, &am
semmi nem irja el6, hogy ennek egyetlen
jatéknapon belil be kell kévetkeznie.
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5.) Vegylik alapul a lehetséges vilagoknak azt a leegyszerUsitett modelljét, amelyet a 3.
téma masodik leckéjében (vagyis a ,3.2 — Lehetséges vilagok” cim(i fejezetben) hasznaltunk.
Osszesen tehat harom allitds van a nyelviinkben, p, g és r, és nyolc darab vildagunk van.
Vegylk ugy, hogy ez a hdrom bet(i a kovetkez6 természetes nyelvi allitasokat szimbolizalja:

p: Clint Eastwood 2020 majus 31.-én kilencven éves.
g: Clint Eastwood 2020 junius elsején belép életének tizedik évtizedébe.
r: Ajo, arossz és a csuf minden id6k legjobb westernfilmje.

Valaki a kdvetkezd allitast teszi:

e Haigaz, hogy Clint Eastwood 2020 mdajus 31.-én kilencven éves, akkor az is igaz, hogy
ez év juniusdban belép életének tizedik évtizedébe, ebbdl kovetkez6en pedig ha nem
igaz, hogy 2020 junius elsején Clint Eastwood belép életének tizedik évtizedébe,
akkor az sem igaz, hogy ez év majus 31.-én kilencven éves.

Mi a helyzet ezzel az dsszetett allitdssal? Melyik vildgban igaz? Szlikségszer(, vagy esetleges
igazsag?

Itt is van egy preferdlt és egy elfogadhaté megoldas (és szamos elfogadhatatlan). El6szor egy
kicsit attekinthet6vé teszem a feladatban szerepl6 tobbszordsen Osszetett allitast, aztdn
ismertetem a két lehetségesen helyes megoldast, el6szor a preferdltat, azutan az
elfogadhatot.

Van egy szétarunk, amely lehetévé teszi, hogy a p, g és r betlikkel szimbolizaljuk az allitast
alkotd elemi allitasokat. Az r nyilvan irrelevans: nincs szerepe a kérdésben. Nézzik az allitas
elsé felét: ,ha igaz, hogy Clint Eastwood 2020 mdjus 31.-én kilencven éves, akkor az is igaz,
hogy ez év juniusdban belép életének tizedik évtizedébe”. Ez egy kondiciondlis, azaz
feltételes allitas, amely a szétarunk segitségével a kbvetkez6képpen rekonstrualhaté: ,ha p,
akkor g”. Az dllitds masodik fele pedig a

kovetkez6: ,ha nem igaz, hogy 2020

junius elsején Clint Eastwood belép
életének tizedik évtizedébe, akkor az sem
igaz, hogy ez év majus 31.-én kilencven
éves”, amelynek formdja: ,ha nem-q,
akkor nem-p”.
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Eszre kell venni, hogy a ,ha p, akkor g” és a ,ha nem-q, akkor nem-p” kondicionalisok
logikailag ekvivalensek, azaz pontosan ugyanolyan korilmények kozott igazak, és
kdlcsonosen kovetkeznek egymdsbdl. Mindkét helyes megoldasnak ez az Osszefliggés az
alapja.

Tehat a feldolgozandé allitas a kdvetkezd lesz:

e (hap, akkor g), ebbdl kdvetkez6en pedig (ha nem-q, akkor nem-p),

ahol a két zardjeles kifejezés értelme logikailag megegyezik. Az egyetlen kérdés most mar az
»,ebbdl kdvetkez6en pedig” viszony értelmezése. Itt vdlnak szét a megolddsok egymastal.

5.1 Az ,ebbél kovetkez6en” olyan viszonyt rogzit, amelyben van egy kiindulé és egy
eredményként kapott allitasunk, és azt akarjuk mondani, hogy amennyiben az elsé igaz,
akkor igazsdga maga utdn vonja a masodik igazsagat. Vagyis az ,ebbdél kovetkezéen”

4

felfoghaté a ,ha..., akkor..” stilisztikai varidnsanak, azaz olyan kifejezésnek, amely a
kondicionalis (feltételes) viszonyt indikalja. Ezért a ,,(ha p, akkor g), ebbdl kdvetkez6en pedig

(ha nem-q, akkor nem-p)” allitas formaja ez:

e ha (ha p, akkor g), akkor (ha nem-q, akkor nem-p)

Mivel ebben a kondiciondlis allitdsban az elGtag és az utdtag ekvivalens, az allitas logikai
igazsag, vagyis szilkségszerlien igaz, fliggetlenll a koriilményektdl. A sziikségszerlien igaz
allitasok, definicid szerint, minden lehetséges vildgban igazak. Tehat a feladatban szerepl6
allitds az osszes lehetséges vilagban igaz.

5.2 Az ,,ebbdl kovetkezben” kifejezés két onallé allitas kozotti viszonyt rogzit, vagyis a ,(ha p,
akkor q), ebbél kdvetkez6en pedig (ha nem-q, akkor nem-p)” igy parafrazalhatd: ,,mivel igaz,
hogy (ha p, akkor g), az is igaz, hogy (ha nem-q, akkor nem-p)”. Ebben az értelmezésben
annyit allitunk, hogy a ,,ha p, akkor q” igaz, és a ,,ha nem-q, akkor nem-p” is igaz (mivel a két
allitas pontosan ugyanazokban a vilagokban igaz).

Az alapul vett modellben a kévetkezé

vilagok allnak a rendelkezésiinkre:
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B C

nem-p, q, r p, nem-q, r

E F

nem-p, nem-q, r p, q, nem-r nem-p, q, nem-r

H

nem-p, nem-q,
nem-r

G

p, nem-q, nem-r

Most mar csak meg kell keresnlink, hogy a ,ha p, akkor g” allitds mely vildgokban igaz. Mivel
egy kondicionalis allitds csak akkor nem igaz, ha az el6tagja igaz, az utétagja pedig hamis, le
kell valasztanunk azokat a vildagokat, amelyekben egyszerre szerepel p ésnem-q.EzaCésa G
vilag. Ezekben hamis a ,ha p, akkor q” dllitas (ahogy a ,ha nem-q, akkor nem-p” allitas is). Az
Osszes tobbi vilagban a széban forgd allitasok igazak.

A valasz tehat: az allitas kontingens igazsagot fejez ki, amely az A, B, D, E, F és H vildgokban

igaz.
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