11. feladatsor — Részbenrendezések

Ismét n jeloli az {1,2,...,n} halmazt, és D,, jeloli az n pozitiv osztoinak halmazat.

11.1. Feladat. Adjuk meg az alabbi részbenrendezett halmazok Hasse-diagramjat!
Melyek a minimélis, maximalis, legkisebb, legnagyobb elemek? Melyek rendezések?
(1) (D303 <);
(2) (D;C), ahol D = {123,211, 321,467,512,861,999}, és a C b pontosan ak-
kor teljesiil, ha a¢ minden szidmjegye kisebb vagy egyenls, mint b megfeleld
szamjegye.

11.2. Feladat. Adjunk meg olyan Hasse-diagramot, amelyben

(1) 3 minimalis elem van, nincs legnagyobb elem, és Osszesen 4 eleme van,
(2) egyetlen minimélis elem van, de nincs legkisebb elem.

11.3. Feladat. Adjuk meg azon részbenrendezés elemeit, melynek a fedési relacidja
a kovetkezs:

{(a,b) € 8 x 8:b=2a}

11.4. Feladat. Dontstiik el, hogy az aldbbi relaciok koziil melyek alkotnak részben-
rendezést, és melyek rendezést a megadott halmazon:
(1) {(1,1),(2,2),(3,3),(4,4),(5,5), (6,6), (1,2), (1,3), (1,4), (1,5), (1,6), (2,4),
(2,6),(3,6)} C6x6
2) (Z; | )={(a,b) eZxZ:a | b}
11.5. Feladat. Adjunk meg olyan Hasse-diagramot, amelyben
(1) 2 minimalis, 2 maximaélis elem van, és Gsszesen 5 eleme van,

(2) 2 minimalis, 2 maximalis elem van, és Osszesen 3 eleme van.

11.6. Feladat. Hany részbenrendezése van egy négyelemii halmaznak? Es hany
rendezése?

11.7. Feladat. Dontsiik el, hogy az aldbbi relaciok koziil melyek alkotnak részben-
rendezést, és melyek rendezést a megadott halmazon:
(1) {(1’ 1)7 (27 2)7 (37 3)7 (47 4)7 (57 5>7 (67 6)’ (77 7)7 (87 8)7 (1’ 2)7 (17 3)7 (17 4)7 (17 5)7
(1,6),(1,7),(1,8),(2,4),(2,6),(2,8),(3,6), (4,8} C8x 8
(2) {(A,B) e P(3) x P(3) : |A] < [Bl}

11.8. Feladat. Adjuk meg a kovetkezs relacid tranzitiv lezartjat:
{(a,b) €ZXZ:a—b=0}.

11.9. Feladat. Adjuk meg az alabbi részbenrendezett halmazok Hasse-diagramjat!
Melyek a minimélis, maximalis, legkisebb, legnagyobb elemek? Melyek rendezések?
(1) (C;|), ahol C = {2,3,4,5,6,12,24, 36}; -

(2) (F;<), ahol E = {121,123,222,145, 346,743, 777,325,220}, és abc < def <=
(a<d)V(la=d)ANb<e)V((a=d)A(b=e)A(c<[))

11.10. Feladat. Adjuk meg azon részbenrendezés elemeit, melynek a fedési relacioja
a kovetkezd:

{(4,B) e P({a,b,c,d}): (A=BU{a})V(A=BU{b})) A (A#B)}
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11.11. Feladat. Adjuk meg a kiovetkezd relacid tranzitiv lezartjat:
{(27 3)7 (17 3)’ (27 5)7 (57 5)’ (17 2)7 (37 1)7 (574)} g é X é

11.12. Feladat. Adjunk meg olyan Hasse-diagramot, amelyben

(1) barmely két elem Gsszehasonlithato, és Osszesen 5 eleme van,
(2) barmely két elem Osszehasonlithato, és nincs benne legkisebb elem.

11.13. Feladat. Adjuk meg az alabbi részbenrendezett halmazok Hasse-diagramjat!
Melyek a minimélis, maximalis, legkisebb, legnagyobb elemek? Melyek rendezések?

(1) (4;€), ahol A = {0, {a},{b},{a,b,c},{a,b,d}};

(2) (Dsos)-
11.14. Feladat. Adjuk meg a kovetkez6 relacié tranzitiv lezartjat:

{(a,b) e NxN:b=a+1}.

11.15. Feladat. Adjuk meg az alabbi részbenrendezett halmazok Hasse-diagramjat!
Melyek a minimélis, maximalis, legkisebb, legnagyobb elemek? Melyek rendezések?

(1) (B;C), ahol B ={0, {1}, {2}, {3}, {1, 2}, {1,4},{2,3},{1,2,3} };

(2) (Das N D1go; )

11.16. Feladat. Dontsiik el, hogy az alabbi relaciok koziil melyek alkotnak részben-
rendezést, és melyek rendezést a megadott halmazon:

(1) (R, <)={(a,b) eRxR:a<b}

() @, |)={(e.b) €2~ xZ :a| b}

Természetesen akinek a sorszama 16-nal nagyobb, az vegye a 16-os maradékat.



