9. feladatsor — Szdmossagok

9.1. Feladat. Hatarozzuk meg |Q \ Z|-t (lehetséges véalaszok: 0,1,2,...,Rg,¢). A
valaszt természetesen indokolni kell.

9.2. Feladat. Adjunk meg bijekciot az (0, 1) és [0, 1] halmazok kozott.

9.3. Feladat. Hatarozzuk meg |Q2‘—t (lehetséges valaszok: 0,1,2,...,Rp,¢). A va-
laszt természetesen indokolni kell.

9.4. Feladat. Adjunk meg bijekciot

(1) az R és R halmazok kozott, és
(2) az {a € N:a > 10} és a {2z : z € Z} halmazok kozott.

9.5. Feladat. Fixpontmentesnek neveziink egy 7w permutécioét, ha minden elemet
mozgat. Hatarozzuk meg Sg-ban a

(1) fixpontmentes permutéciok szamat,
(2) a fixpontmentes paros permutaciok szamat.

9.6. Feladat. Adjunk meg bijekciot a
(1) Z és Z )\ {0}, valamint a
(2) Qe Q\ {0}

halmazok kozott.

9.7. Feladat. Hatarozzuk meg Sg azon paros permutéciot, melyek pontosan

(1)1

(2) 2

(3) 3
(4) 4

elemet mozgatnak.

és m 6-nal kisebb pozitiv hatvanyai nem identikusak.

9.9. Feladat. Adjunk meg Nx N — QT
(1) szurjektiv leképezést, és
(2) injektiv leképezést.
9.10. Feladat. Adjunk meg bijekciot az N x N és N x N x N halmazok kozott.

9.11. Feladat. Hatarozzuk meg Ss-ben, S7-ben, illetve Sg-ben az olyan permutaciok
szamat, melyek paronként idegen ciklusokra bontott alakjaban egy 3 és egy 4 hosszt
ciklus van.

9.12. Feladat. Hatarozzuk meg Sg azon elemeit, amelyek pontosan
(1) 1
(2) 2
(3) 3
(4) 4

elemet mozgatnak.

9.13. Feladat. Adjunk meg bijekciot az R és R\ {0} halmazok kozott.
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9.14. Feladat. Hatéarozzuk meg |N x {1, 2}|-t (lehetséges valaszok: 0,1,2,..., R, c).
A valaszt természetesen indokolni kell.

9.15. Feladat. Adjunk meg sziirjektiv leképezést R-rél R x R-re.

9.16. Feladat. Hatarozzuk meg |P(Q)|-t (lehetséges valaszok: 0,1,2,...,Rg,¢). A
valaszt természetesen indokolni kell.

9.17. Feladat. Adjuk meg Sg Gsszes olyan m permutéciéjat, amelyre 78 = id, és 7
6-nal kisebb pozitiv hatvanyai nem identikusak.

9.18. Feladat. Adjunk meg bijekciot
(1) az (1,5) és R halmazok kozott, és
(2) az (1,5) és Rt halmazok kozott.

9.19. Feladat. Képzeljlink el egy szallodat, amelynek megszamlélhatéan végtelen
sok szobaja van, de mar minden szoba foglalt.
(1) Egy ujabb vendég szeretne megszallni a szallodaban. Hogyan tud a portas
helyet biztositani neki?
(2) Ujabb 999999 vendég érkezik. Hogyan lehetne Sket elszallasolni.
(3) A szomszéd utcaban 1évs hasonlo végtelen szallodaban tiiz it6tt ki, és onnan
mindenki ebbe a szallodaba menekiil. Hogyan tudja &ket elhelyezni a portas?

9.20. Feladat. Fixpontmentesnek neveziink egy 7 permutacioét, ha minden elemet
mozgat. Hatarozzuk meg Ss-ben a
(1) fixpontmentes permutéciok szamat,
(2) a fixpontmentes paratlan permutéciok szamat.
9.21. Feladat. Adjunk meg bijekciot
(1) a harommal nem oszthato pozitiv egész szamok és a paros szamok kozott, és
(2) az {x € R: 2z > 1} és az R halmazok kozott.

9.22. Feladat. Hatarozzuk meg Ss-ben, hogy melyik ciklus-tipust permutécioébol
héany van (a ciklus-tipus a paronként idegen ciklusokra bontott alakban szerepls
ciklusok hosszaibol képzett monoton névekvs sorozat).

Természetesen akinek a sorszama 22-nél nagyobb, az vegye a 22-es maradékat.



