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LOGIKA
Harmadik téma — negdcid, konjunkcio, diszjunkcié
Elsé lecke — negacié

Most egyenként megvizsgaljuk a konnektivumok sajatossagait és alkalmazasi
kortlményeiket.

Negdcio

A negaci6 a logikai tagadds. Akkor alkalmazzuk, ha egy egyszer( vagy Osszetett propozicid
hamissagat kivanjuk allitani. A kovetkezs természetes nyelvi mondatok logikailag negaciénak
mind&silnek:

e Nem szamitok rad.

e Az (innepek alatt jaratunk nem kozlekedik.

e Nem igaz, hogy Darth Vader 6lte meg Luke Skywalker apjat.

e A mikrohulldmu siit6 semmiképpen sem arra vald, hogy macskat szaritsunk benne.

e Sem a nyirfa, sem a tolgyfa nem orokzold.

e Nem felel meg a valdsagnak, hogy a sértett provokalta a vadlottat.

Ezekben az esetekben valamilyen propoziciét negdlunk. A példakban, egy kivétellel, a negilt
propozicié atomi. Példaul vegyik ezt a propozicidt: ,szamitok rad”. Ennek negacidja: ,nem
igaz, hogy szamitok rad”, vagy egyszerlibben ,,nem szamitok rad”. Amennyiben a ,szamitok
rad” propoziciét p-vel szimbolizaljuk, negacidjanak logikai formaja ez lesz:

nem-p

A példdk kozott szerepel egy olyan eset, amelyben a negacié hatékorébe nem egyetlen
atomi propozicioé esik. Amikor azt mondjuk, hogy ,sem a nyirfa, sem a tolgyfa nem 6rokzold”,
akkor két kilonb6z6 atomi propozicié esik a negdacid hatékorébe: az, hogy ,a nyirfa
orokzold” és az, hogy ,a tolgyfa 6rokzold”. Szimbolizaljuk p-vel az els6, g-val a mdsodik
propoziciét. Amit mondani akarunk, az logikai értelemben a kévetkez6:

nem-p és nem-q

ami egyébként ekvivalens azzal, hogy:

nem-(p vagy q)
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Ez a példa felhivja a figyelmet arra, hogy természetes nyelvi kifejezéseknek sokszor tobb
egyenrangl formalizdlasa is elképzelhet6. Ez nem jelent gondot, mindaddig, amig a
kiilonb6z6 lehetSségek logikailag ekvivalensek egymadssal (mint esetliinkben). A logikai
ekvivalencia fogalmat a késGbbiekben részletesen kifejtjiik. Addig is az intuitiv megértés
elegendd. Figyeljiik meg tovabba a zardjelek hasznalatat a példdban! Errdl is lesz még szo
részletesebben, de annyi mar most vilagos, hogy a ,,nem-(p vagy q)” forma esetében az egész
zardjelbe tett kifejezés negdcidjardl beszélink.

Bizonyos esetekben formalizacios dontés kérdése, hogy egy propoziciét negacioként értiink-
e. Nézzik a kovetkezd allitasokat:

e Alista hianytalan.

e A gyandusitott alibije kikezdhetetlen.

Ilyenkor a kontextus hatarozza meg, hogy az éllitasokat atomi propozicidkként, vagy atomi
propozicidk negacidjaként értjiik-e. Ha példaul egy olyan gondolatmenetben taldlkozunk ,,a
lista hianytalan” propoziciéval, amelyben valahol mashol mar el6fordult ,,a lista hianyos”
propozicid is (ugyanannak a listdnak a vonatkozasaban), akkor célszer( ,a lista hianytalan”
kifejezést negacidként kezelni.

A negacid6 mint logikai | Jellési konvencio. A negacionak léteznek alternativ
konstans szimbolikusan | jelolései. Van ugy, hogy a ,—” szimbdélum jeldli a

kifejezheté a propozicionalis | hesacist, egyes jelslésmddokban pedig a negalt kifejezés
logika formalis nyelvében. Egy
p propozici6 negaciojat a
kovetkez6képpen jeloljik:

folotti vizszintes vonal szolgalja ezt a célt. Tehat p
negaciodja lehet —p, illetve p is. Mi tartjuk magunkat a ,~”
haszndlatahoz; ez a megjegyzés azért lehet fontos, mert
~p az olvasd mas szovegekben taldlkozhat az alternativ

jelolésmodok valamelyikével.

A ,~" tehdt a negdcié logikai
szimbdluma. Mindig a negdlt propozicié elé irjuk, térkdz nélkiil. Osszetett kifejezések
negaciojanal az dsszetett kifejezés zardjelek kozé keril, a negacid jele pedig a nyité zardjel
elé:

~(p vagy q)

lgazsdgtabldzat

A negacié igazsagfliggvény, amely a
negdlt propozicié igazsagértékét az
ellentétébe forditja at; igaz propoziciobdl
hamisat, hamis propoziciébdl igazat hoz
[étre. Mindezt az ugynevezett
igazsagtablazat segitségével
szemléltethetjik.

A negdci6 igazsagtablazata igy fest:
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A felsé vizszintes sor p-t, illetve p negdcidjat tartalmazza. A bal oldali fliigg6leges oszlop
mutatja p lehetséges igazsagértékeit. Mivel p egy atomi propozicio, p lehet igaz, és lehet
hamis. Az 1 az igaz értéket, a 0 a hamis értéket reprezentdlja — a kizart harmadik és az
ellentmondas-mentesség torvényének megfeleléen p-nek nem lehet mas értéke. A jobb
oldali figglleges oszlop azt mutatja, hogy ~p milyen értéket vesz fel annak fliggvényében,
hogy p értéke milyen. A tablazat masodik és harmadik sorabdl kideriil, hogy amennyiben p
értéke 1, ~p értéke 0, amennyiben p értéke 0, ~p értéke 1.

Az igazsagtablazat sokoldali eszkoz. Jelen esetben arra hasznaltuk, hogy egy logikai
konstans, a negacio jelentését meghatarozzuk.

A negacid olyan igazsagfiggvény, amely a negalt propozicio
igazsagértékét az ellentétére valtoztatja, azaz igaz értéki kifejezésbol
hamis értéki kifejezést, hamis értéki kifejezésbdl igaz értéki kifejezést
hoz Iétre.

A negdci6 tagad egy propoziciot, ezaltal Uj propoziciét hoz létre. Mivel ez az Uj propozicid is
teljes értékd logikai elem, maga is allithatd vagy tagadhaté. Nézziik az aldbbi propoziciét:
e Nem igaz, hogy a kutban nincs viz.

Ha azt, hogy ,a kutban van viz”, p-vel szimbolizdljuk, akkor a széban forgd allitas logikai
formaja ,,nem-(nem-p)”, amely formdlisan a kévetkezé:

~~p
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Terminoldgiai kérdés. Felvetheté az a
kérdés, hogy voltaképpen mi is az az
entitas, vagy

,konjunkcid” kifejezésekkel

amit a
(stb.)
megnevezink. Az egyik valasz szerint ezek

,negacid”,

a kifejezések magat a konnektivumot
nevezik meg. Egy masik vdlasz értelmében
a megnevezett dolog az a mivelet,
amelyet a konnektivum segitségével az
adott

elvégziink

propozicién vagy propozicidkon
(tehat példaul a
esetében egy propozicio negalasa). Egy

negacio

harmadik megkozelitésben a név a
mUivelet révén létrejott  Osszetett

7

H~p
kifejezés negacionak, a ,p & g” kifejezés

propoziciora vonatkozik (tehat a

konjunkciénak tekintendd). Igazsag szerint
mindhdrom felelet elfogadhatd; az egyes
valaszok mds és mas aspektusat ragadjak
meg a jelenségnek. Amig a propozicidk
logikai formadjanak szerkezeti felépitésére
koncentrdlunk, az elsé és f6leg a masodik
megkozelités a fontos, amikor attérink a
kovetkeztetések érvényességének
kérdésére, a harmadik lesz az irdnyadd. De
onmagdban mind a harom vdlasz korrekt.

Igazsagtablazat segitségével megnézhet;jik,
miként moddositja az ismételt negdacié a
propozicid értékét:

p|~p|~~p
110 |1
0/1 |0
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Latjuk, hogy a ~~p alatti oszlop értékei
megegyeznek a p alatti oszlop értékeivel.

A negacio logikailag akarhanyszor
értelmesen iterdlhatdé mdvelet. Klasszikus
logikdban a pdros szamu negacié az igaz
érték allitasaval, a paratlan szamu negacio a
hamis érték allitasaval ekvivalens.
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